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Ukol 5: Izomorfismus — vice d&ti

Jedna z oblibenych heSovacich funkci spocitala hes rodice
z kédt synt x1,...,x jako:

k
Z h(z;) mod p
i=1

kde h je ndhodna heSovaci funkce do Z,, kterou jsme dostali
v zadani.

Ackoliv by vyse popsand heSovaci funkce fungovala, tak do-
kézat to o ni se nikomu nepovedlo. Nabizi se totiz velmi jed-
noduchy (avsak falesny) dikaz jak omezit pravdépodobnost
kolize:

Uvazme dva vrcholy s kédy synti x1,..., Tt a y1,...,Ye:

k

>

i=1

¢
h(z;) = Z h(y:) (mod p)
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Zafixujeme-li x1,..., 2k ay1,...,Yr—1, tak ndm to dava jed-
nu hodnotu, do které se h(y,) musi strefit, aby nastala koli-
ze. A protoze je h dokonale ndhodné, tak pravdépodobnost
kolize je 1/p.

Nicméné tohle nefunguje. Problém je, Ze jednotlivé x; a y;
nejsou nezavislé, a tim, ze jsme zafixovali ¢ast z nich, jsme
uz mohli pfeduréit hodnotu h(ye). Napt. kdyz levy pod-
strom je tfivrcholova cesta a pravy dvouvrcholova, tak pii
vypoctu hese levé cesty h(h(0)) jsme uZ pouzili hodnotu
hese pravé h(0). Obecné se jednotlivé podstromy mohou
slozité prekryvat, a proto neni mozné v dikazu pouzivat
nezévislost.
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